PRZYKLADOWE ROZWIAZANIA

POZIOM ROZSZERZONY

Zadanie 1.

Zapisanie warunku |x — 4| — |x + 6] = 0.

1°x € (—o0,—6)

lx —4|=—-x+4A|x+6]=—x—6,—x+4+x+6=>0zatemx € (—o0,—6).

2°x € (—6,4)
lx —4|=—x+4A|x+6]l=x+6, - x+4—x—6=>0,x <—1 zatemx € (—6,—1).

3% € (4,0)
|x —4|=x—4A|x+6]l=x+6, x—4—x—6 =0, brak rozwigzania.

Odpowiedzi: Dziedzing funkcji jest (—co, —1).
Zadanie 2.

Z tresci zadania wynika,zeb =a+r,c =a+ 2r,d = a + 3r.

WED=a - (-1)2+@+7r)-(=1D)?—=(a+2r) - (=1) — (a+ 3r) =0, zatem liczba — 1 jest
pierwiastkiem tego wielomianu.

W)= (x+1)(ax? +rx —a—3r),

zbadamy liczbe pierwiastkéw tréjmianu ax? + rx — a — 3r (z warunku a - 7 > 0 wynika, ze a # 0)
A=71?—4a(—a—3r)=r?+4a®>+12ar >0 (boa-r > 0)

sprawdzimy jeszcze czy liczba — 1 moze by¢ pierwiastkiem tréjmianu, wtedya —r —a — 3r =0,

r = 0, co jest sprzeczne z zatozeniema - r > 0.

Odpowiedz: Wielomian W (x) ma trzy rézne pierwiastki dla ar > 0.
Zadanie 3.

Dla dowolnego kata a:

2 2 P2 2 2 2 2 2
4.c0s o, 8005 a . 325m a _— 22005 a ., 23005 a . ZSSln a _ ZS(COS a+sin a) — 25 =132.

Odpowiedz: Wartos¢ podanego wyrazenia nie zalezy od a.

Zadanie 4.
. _(10\_
Obliczamy ag = ( 7 )— 120.
b1 = 3, bz = _4’, b3 = _18, b4 = —46.

as — b, = 166.
Odpowiedi: as — b, = 166.



Zadanie 5.
Wprowadzamy oznaczenia (rysunek)

6a +3H = 60, stad a=10 - 0,5H.

P, = 3aH = 3(10— 0,5H)H = 30H — 1,5H°
Otrzymalismy funkcje kwadratowg
f(H) = - 1,5H + 30H, gdzie H € (0,20)

30
ors = 10 € (0,20).

Wyznaczamy p = —

Odpowiedz: Najwieksze pole powierzchni bocznej
ma graniastostup o wysokosci réwnej 10.

Zadanie 6.

Wyznaczamy A = (1, 0).
3x—2y=1

—2x+3y=68734)

Aby wyznaczy¢ wspotrzedne B rozwigzujemy uktad réwnan {
C=(5,3).

Zatem |AB| = V20, |BC| = /5, |AC| = V25, |AB|* + |BC|? = |AC|?. Z twierdzenia odwrotnego do
twierdzenie Pitagorasa wynika, ze trojkat ABC jest prostokatny co nalezato wykazad.

Srodek okregu opisanego na tréjkacie prostokatnym jest srodkiem przeciwprostokatnej S = (3,;),

promien r = %lACl.

2
Odpowiedz: Réwnanie okregu opisanego na tréjkacie ABC (x — 3)? + (y - %) = %.
Zadanie 7.
Q = 900.

A — zdarzenie polegajace na tym, ze wybrano liczbe, ktdra jest suma kolejnych pieciu liczb
naturalnych, A = 180 [niecha€ N,a+ (a+ 1)+ (a+2)+ (@a+3)+ (a+4)=5a+ 10 =
5(a + 2), wybrana liczba musi by¢ podzielna przez 5, najmniejszg jest 100, najwiekszg 995,
995 =100+ (n-1)- 5, stad n = 180]

PA) =% =20 =

T 900 5

2l X

Odpowiedz: P(A) = %



Zadanie 8.

|AC| = 12v/2,|A0| = 672

ISO| = H, tga = |A”—0| stad H = 6v/6.
Objetos¢ ostrostupa ACDS:

Vi= 3212266 = 144v6.
|EB| = |BF| = 6,1G]| = 3H = 3v6.
Objetosc¢ ostrostupa EBFG:
Vs=1-2-6%-3v6 = 186.
Objetos¢ trzeciej figury:
Vo=Vi-V3=1266.

A E B
Odpowiedz: V; = 1446 ,V, = 126/6,V3 = 18V6.
Zadanie 9.
Odlegtos¢ punktu P = (1, 2) od prostej x — y + cosa = 0 jest r6wna |1_2+—\/;°w|

sa-1| _

[co V2 _1
Stad Y [cosa — 1| = >
cosa = 1% ¢ (—1,1)Vcosa = %

1 5
cosa=-Aa€ (0,2m), zatem a =§V a =

Odpowiedz: a € {E En}.

3’3
Zadanie 10.
c |AC| = |BC| =3a(a>0)

Obliczamy pole trojkata ABC (np. z wzoru Herona): ?az.

r — dtugos¢ promienia okregu wpisanego w tréojkat ABC

2. 7ar= Ea2, stadr = V35 a.

2 4 14

R - dlugos¢ promienia okregu opisanego na tym troéjkacie
V35 935

A a 5 3a% 4R = —=a% stad R = = &
r+R=23, 200+ 2%, = 23,2 = 2435,

14
Odpowiedz: Ramie tego tréjkata ma dtugosé 6+ 35.



Zadanie 11.

Dziedzing funkcji jest R \ {-3},stad-3 4+ c=0,c=3.
—-7a+b
f(=7)= —— = Lb=T7a-4
ax+7a—4 _ 4a—4
f(x) - x+3 T x+3

+a,a=2b=10.

Szkicujemy wykres funkcji | f (x)|

1 . . , . |ax+b . .
Wyznaczamy B = (0,3 5)' Odczytujemy z wykresu, Ze rOwnanie |W| = m ma dwa rozwigzania

réznych znakéw dlam € (2,3 g)

Odpowiedz: a = 2,b = 10,c = 3. Réwnanie |ix—:| = m ma dwa rozwigzania réznych znakéw dla

me (2,3%).






